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TUYEN TAP CAC BAI TOAN VE DAU HIEU CHIA HET
TRONG DE THI VAO LO'P 6 CAC TRUONG CHAT LUONG CAO

Bai 1. (P& Nguyén T4t Thanh ndm hoc 2009 - 2010)

Tim s6 tw nhién nhé nhat c6 dang 20ab sao cho né déng thoi chia hét cho 2, 3 va 5.

Bai 2. (P& Nguyén T4t Thanh ndm hoc 2020 - 2021)

Hiép hoi ASEAN duwoc thanh 1ap nam 1967. Tinh dén ndm 2015 thi s6 ndm Viét Nam tham gia
bang % s6 nim ma Hiép hoi bat dau té chirc. Hai:

a) Hoi ndm bao nhiéu thi Viét Nam bat du tham gia hiép hoi?

b) Biét ndim ma Lao tham gia sau ndm Viét Nam nhwng trwéc nam 2010. Biét téng s6 ndm ma
Lao va Viét Nam tham gia tinh dén ndam 2015 chia hét cho 3 va 4. Héi Lao tham gia vao nam
nao?

Bai 3. (P& Nguyén T4t Thanh ndm hoc 2023 - 2024)

Tim s8 tw nhién bé nhit c6 dang a1024b, biét s§ d6 c6 6 chit s6 va chia hét cho 45.
Bai 4. (bé Ciu Gidy ndm hoc 2012 - 2013)
Tim s6 ¢6 5 chit s6 abcde, biét abede = axbxcxd xex45.
Bai 5. (P& Cau Gidy ndm hoc 2013 - 2014)
C6 bao nhiéu s6 c6 4 chit s6 chia hét cho 9 ma trong moi s6, cac chit s6 déu khac nhau va déu
167
A. 21. B. 22. C. 24. D. 26.
Bai 6. (Dé Cau Gidy ndm hoc 2013 - 2014)
S6 tw nhién a 1én nhit c6 3 chir sd biétrang a chia cho 2 dw 1, a chiacho 5 dw 1, a chia cho
7 dw 3 va a chia hét cho 9 1a s6 nao?
A.171. B. 981. C. 801. D. 891.
Bai 7. (P& Cau Gidy ndm hoc 2019 - 2020)
Nam c6 mot s6 bi. Biét néu x&p moi hop 5 vién thi con dw 3 vién. Néu x&p mbi hop 2 vién hoic
9 vién thi du. Hdi so6 bi cia Nam biét Nam c6 nhiéu hon 110 vién bi va it hon 250 vién?

Bai 8. (P& Cau Gidy ndm hoc 2020 - 2021)

Hai s6 c6 hiéu la 1554. Téng ctia hai s61a 2x3y chia hétcho 2, 5, 9. Hoi s6 1én 1a s6 nao?
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Bai 9. (bé Cau Gidy ndm hoc 2021 - 2022)

Trong gi¢ sinh hoat CLB Toan cua treong THCS Cau Gidy, thiy Tung 1ay 3 hop bi A, B, C chira
s0 vién bi IAn lwot 1a: 8; 15; 10 va dwa ra ciu dé: “ Véi moi lwgt choi, ngudi choi dwoc chon 2
hop bi bat ki va 1ay tir mdi hop 1 vién bi roi cho s6 bi d6 vao hop con lai. Ct choi nhw vay cho
dén khi s8 bi trong mdéi hop dung véi yéu ciu cla thay”.

a) Thay Tung yéu ciu A; B; C lan lwot1a 10; 11; 12. Lwot 1: Cong chon A; B réi cho vao C dwoc
sO bi lan lwot 1a 7; 14; 12. Ta dwgc bang tinh sau:

SO bi hop A S6 bi hop B SO bi hop C
Luc dau 8 15 10
Sau lwot 1 7 14 12
Sau lwot 2 - - y
Sau lwot 3 - - -
Sau lwot 4 10 11 12

Em hay giip Cong hoan thanh cac 6 tréng & lwot 2 va lwot 3.

b) Thay Tung yéu ciu ban Cong sau 4 lwot 14y bi thi phai dwgc 3 hop, moi hop 1a 11 vién bi.
Tuy nhién sau nhiéu lan thi, ban Céng nhén xét:

“ Sau nhiéu Ian thtt, s6 bi @ moi hop co6 s6 dw khi chia cho 3 1a khac nhau”

Hay chirng minh rang, diéu ban Céng noi 1a ding. Tir d6 suy ra yéu cau cua thiy Tung c6 thuc
hién dwoc khéng? Vi sao?

Bai 10. (Pé Ciu Gidy nim hoc 2022 - 2023)

Tong s6 hoc sinh kh6i 5 ciia mot truedng tiéu hoc 1a mot sd ¢6 ba chir s6 va chir s6 hang tram 1a
2. Biét khi xép hoc sinh thanh 10 hang thi dw 5 hoc sinh va x€p thanh 9 hang thi khéng dw. Héi
s6 hoc sinh khéi 5 1a bao nhiéu?

Bai 11. (Pé Ciu Gidy nim hoc 2023 - 2024)
Cho 4 =52xy. Biét A chia hétcho 2 va9; chia5 dw 4, Tim A.
Bai 12. (Pé Ciu Gidy nim hoc 2023 - 2024)

Ban Hwng viét 5 s6 tw nhién khac nhau trén mot vong tron sao cho khong cé 2 hodc 3 s6 nao &
vi tri lién ti€p nhau c6 tong chia hét cho 3.

TN

\_/
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a) Hay tim 1 b0 5 s6 tw nhién théa man yéu cau dé bai va dién vao hinh.
b) Chitng t6 trong mdi bd 5 s6 théa man yéu cau dé bai co it nhat 1 s6 chia hét cho 3.
Bai 13. (P& Amsterdam nim hoc 2005 - 2006)

Tim mot s6 tw nhién biét rang s6 dé chia 5 dw 4, chia 8 dw 4 va hiéu clia cac thwong bang 426.
Bai 14. (P& Amsterdam nim hoc 2008 - 2009)

Cho s8 abl chia hét cho7 va a+b=6.Tim s8 dé.
Bai 15. (Pé Amsterdam nam hoc 2008 - 2009)

S6 N laso co hai chir s6 chia hét cho 3. Néu viét xen s6 0 vao giira hai chit s6 d6 roi cong no
véi hai 1an chit s6 hang chuc cia s6 N ta dwoc s6 méi gdp 9 1an s6 N. Tim s6 N.

Bai 16. (Pé Amsterdam nam hoc 2010 - 2011)

Mot san van dong trong dip WORLD CUP ban dwoc s6 vé xem la mot s6 tw nhién c6 5 chir s6
bang 45 1an tich c4c chir s6 ciia nd. Hoi s vé ban dugc 1a bao nhiéu?

Bai 17. (Pé Amsterdam nim hoc 2011 - 2012)

Cho bdn s6 tw nhién batky a, b, ¢, d (a >b > ¢ > d). Chirng t6 rang tich clia tit ca cac sd tw
nhién l1a hiéu cta hai trong bon s6 da cho 1a mot so chia hét cho 12.

Bai 18. (Pé Amsterdam nam hoc 2013 - 2014)

Tl cac chits6 1, 2, 3, 4, 5 viét dwoc bao nhiéu s chan c6 ba chit sd khac nhau.

Bai 19. (Pé Amsterdam nam hoc 2014 - 2015)

Cho mot s6 tw nhién c¢6 2014 chir s6. Biét rang véi hai chit s6 lién tiép theo thi tw da viét thi
tao thanh sd c6 hai chir s6 chia hét cho 17 hodc chia hét cho 23. Néu chir s6 cudi cuing cia s6
dé 1a chir s6 1 thi chir s6 dau tién la chir s6 nao?

Bai 20. (P& Amsterdam nim hoc 2014 - 2015)

Chirng minh rang néu cé n sé tw nhién co tich bang » va c6 téng bang 2012 thi » chia hét cho
4,

Bai 21. (Pé Amsterdam nam hoc 2019 - 2020)

Tim s6 nho nhit c6 3 chir s6 chia hét cho 5 va téng cac chir s ctia s6 d6 bang 10.

Bai 22. (Pé Amsterdam nam hoc 2019 - 2020)

Cho day s6 2, 22, 222, ... Hoi s6 thir 21 cda day chia 9 du miy?

Bai 23. (Pé Amsterdam nam hoc 2019 - 2020)

Biét 2a36b chia hét cho 2, 3, 5. Tinh tong cic chit s6 a c6 thé nhin?

Bai 24. (Pé Amsterdam nam hoc 2020 - 2021)

Cho mot s6 dwgc tao bdi 2020 chir s6 1. D€ s6 d6 chia hét cho 9, cin céng thém vao so dé it

nhat bao nhiéu don vi?
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Bai 25. (P& Amsterdam nam hoc 2022 - 2023)

Biét s8 2022ab chia hét cho ca 5 va 9 (b>0). Tim a, b.

Bai 26. (Pé Amsterdam nam hoc 2022 - 2023)

C6 18 lit nwéc dwoc dung trong cac chai loai 400ml, 600ml, 11, moi loai c6 it nhat 1 chai. Hoi

c6 nhiéu nhat bao nhiéu chai loai 600ml.

Bai 27. (Pé Amsterdam nam hoc 2023 - 2024)
Biét s 224ab chia hét cho 2;3 va 5. Tim axb.

Bai 28. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2011 - 2012)
M6t s6 khi chia cho 15 dw 13. Khi s6 d6 chia cho 3 thi s6 dw 1a bao nhiéu?
Bai 29. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2013 - 2014)

Mot ngwdi néi: “Téi sinh sau ndm 1976, nhwng tredc nam 1984. Ck bon nam téi méi c6 mot
lan sinh nhat”. Héi ngwdi d6 sinh ngay nao, thang nao, ndm nao?

Bai 30. (Pé Lwong Thé Vinh nam hoc 2013 - 2014)
Tim s6 A c6 hai chir s6, biét rang A chia hét cho 9 va A + 1 chia hét cho 11.
Bai 31. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2014 - 2015)

Mot s tw nhién dwoc viét bang 2014 chir sd 7 lién ti€p thi phai cong thém it nhat bao nhiéu
don vi dé dwoc mot s6 chia hét cho 21.

Bai 32. (bé Lwong Thé Vinh nam hoc 2014 - 2015)

Tim céc chit s8 a va b biét s8 1a89h ddng thoi chia hét cho cacs§ 2;5 va 9.
Bai 33. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2019 - 2020)

Tim céc chit s6 x va y sao cho s§ 2x5y chia hét cho cacs6 2;5 va 9.

Bai 34. (bé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2019 - 2020)

Tim s6 tw nhién lé'n nhat ¢ ba chir s6, biét rang sd d6 chia cho 3 dw 2, chia cho 5 dw 4 va chia
cho 7 du 6.

Bai 35. (Pé Lwong Thé Vinh nam hoc 2019 - 2020)

Hoi c6 bao nhiéu cach chon ra hai s6 khac nhau trong trong cac sé tw nhién tir 1 dén 20 sao
cho tich ctia chiing chia hét cho 9?

£ ] | www.facebook.com/mathexpress.vn (O ]1900 633551 4



CLB Toan b6i dwong MathExpress | 44 | www.mathexpress.vn

Bai 36. (bé Lwong Thé Vinh nam hoc 2019 - 2020)

Biét 4=1x2x3x...x100 chia hét cho B=100...00. Héi B c6 thé cé nhiéu nhit bao nhiéu chir s6
0?

Bai 37. (Pé Lwong Thé Vinh nam hoc 2020 - 2021)

Tim céac chir s6 x, y d€ 27xy chia hét cho 3; 4 va 5.
Bai 38. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2021 - 2022)
Cho a=77...7 (c6 2022 chirsé 7). Hoi a khong chia hét cho s6 nao sau day: 7; 77; 232; 63?

Bai 39. (Pé Lwong Thé Vinh nam hoc 2022 - 2023)
Cho céc s6: 90; 105; 36; 1990; 115; 2022; 2345; 2011; 1989. Hoi c6 bao nhiéu sé chia hét cho 5

trong cac so trén?
Bai 40. (bé Lwong Thé Vinh nam hoc 2023 - 2024)

Tim cac s6 chia hét cho 2 va 5 trong cac s6 sau:
35;120; 68; 250; 222.

Bai 41. (bé Archimedes Vong 2 ndm hoc 2024 - 2025)

Cho s6 al123456789b chia hét cho 8 s6 trong cacsé 1,2,3,4,5,6,7,8,09.
Tim tit ca cac gia tri a, b.

Bai 42. (P& thi miu Archimedes ndm hoc 2020 - 2021)

Tim x va y sao cho 4x89y chia hét cho 2; chia 5 dw 1 va chia hét cho 9.

Bai 43. (D& thi m4u Archimedes ndm hoc 2021 - 2022)

Cho s6 c6 hai chir s6 chia hét cho 3. Biét rang téng hai chit s6 ctia s6 d6 bang hai l1an hiéu hai chir
s6 d6. Tim cac s6 do.

Bai 44. (D& thi mau Archimedes ndm hoc 2021 - 2022)

Mot s6 tw nhién dwgc viét bang 2020 chir s6 7 lién nhau. Hoi phai cong thém vao s6 dé it nhat

bao nhiéu don vi d€ dwoc s6 chia hét cho 12?

Bai 45. (P& thi miu Archimedes ndm hoc 2023 - 2024)

Cho s6 A=1617181920212223. X6a di 7 chit s dé duwoc sd cé 9 chir so chia hét cho 9. S6 nho
nhat c6 thé thu dwoc sau khi x6a 1a bao nhiéu?

Bai 46. (Pé thi mau Archimedes Vong 1 ndm hoc 2024 - 2025)

T 4 chir s 0; 1; 2; 3 1ap dwgc bao nhiéu sé c6 ba chir s6 khac nhau chia hét cho 3?
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Bai 47. (D& thi miu Archimedes Vong 2 nim hoc 2024 - 2025)

Mot ctra hang c6 6 hom hang véi khoi lwong 316 kg, 327 kg, 336 kg, 338 kg, 349 kg va 351 kg.
Ctra hang d6 da ban 5 hom hang va con thira lai mét hom hang, trong d6 khoi lwong hang ban
dwoc trong budi sing gdp bon lan khdi lwgng hang ban dwoc trong budi chiéu. Hoéi, hom hang
con lai ¢6 khoi lwgng bao nhiéu ki-16-gam?

Bai 48. (Pé thi miu Archimedes Vong 2 ndm hoc 2024 - 2025)

Cho bang 6 vuéng nhw hinh vé bén dwéi. Ngwoi ta dién cac s6 tw nhién 1, 2, ..., 16 vao cac 6 vudng
clia bang, mdi 6 vudng dwoc dién ding mot sd va mdi sé chi duwgc dung ding mot 1an, sao cho
téng clia tat ca cac s6 & mdi hang va & modi cdt 1a nhw nhau (c6 tat ca hai hang va hai cot). Goi N
la tong ctia bén s6 dwgc dién vao bdn 6 vuéng & goc ciia bang. Hay tim gia tri nho nhit cia N.

Bai 49. (Pé thi miu Archimedes Vong 2 ndm hoc 2024 - 2025)
Mot s tw nhién dwoc goi la s6 palindromenéu doc theo chiéu xuéi hay chiéu ngwoc thi déu nhw
nhau (chang han, 131, 1221, 14841,... 1a cac s6 palindrome). M6t s§ tw nhién c6 sau chir s6
abcdef dwoc goila s6 thit vinéu cd chia hét cho ab va ef chia hét cho cd (ching han 124896,
102040,... 1a cac s6 thu vi). Mot s6 tw nhién c6 sau chir s6 dwoc goi la s6 palindrome thi vi néu
né vira la s6 palindrome vira l1a s tha vi. Hay tim tat cd cac s6 tw nhién cé sau chi s6 1a s6
palindrome thu vi.
Bai 50. (Dé Ngbi Sao Ha Ni - Hoang Mai Vong 2, nim hoc 2024 - 2025)
Viét cac so tir 31 dén 93 lién tiép sao cho dwoc diy s6 313233...9293. Ta cong ba chir s6 lién ké
v&inhau roi dién cac tong dé thanh mét day s6 méi. Clr nhw vay dén khi con dung mot s6 c6 mot
chir s6 duy nhit. Néu ta cdng cac chir s6 ma thira ra hai chir s6 thi ta cong hai chir s6 dé lai va 1ay
xubng day méi. Néu con 1 chir so thi ta chuyén sé d6 xuéng day méi luén. Tim s6 c6 mét chir s6
cuodi cung.
Bai 51. (bé Marie Curie nam hoc 2022 - 2023)
Cho ba chir s6 2; 3; 5. C6 bao nhiéu s6 tw nhién cé ba chir sé chia hét cho 5 dwoc tao thanh tir
ba chir s trén?

A. 9 so. B. 7 so. C. 2 sb. D. 6 s0.
Bai 52. (bé Marie Curie nam hoc 2022 - 2023)
S6 16n nhét c6 bon chir sé khac nhau va chia hét cho 9 la

A. 9870. B. 9876. C. 9873. D. 9999.
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HUGNG DAN GIAI CHI TIET

Bai 1. (P& Nguyén T4t Thanh nim hoc 2009 - 2010)

Tim s6 tw nhién nhé nhat c6 dang 20ab sao cho né dong thoi chia hét cho 2, 3 va 5.

Loi giai

P& s6 20ab chia hétcho 2 va5thi »=0. Ta co sé6 20a0.

P& 6 2040 chia hét cho 3 thi 2+0+a+0=2+a chia hét cho 3.

Ma s6 can tim nho6 nhat nén ¢ nhé nhit. Do d6 a=1.

Vay s6 nhé nhat can tim 1a 2010.

Bai 2. (P& Nguyén T4t Thanh nim hoc 2020 - 2021)

Hiép hoi ASEAN duoc thanh 1dp ndm 1967. Tinh dén ndam 2015 thi s6 nam Viét Nam tham gia

& 5 ~ v \ A A < A ~ 7 2 =
bang 2 s0 nam ma Hiép hoi bat dau to6 chirc. Hoi:

a) Hoi ndm bao nhiéu thi Viét Nam bat dau tham gia hiép hoi?

b) Biét ndim ma Lao tham gia sau ndm Viét Nam nhwng trwé'c ndm 2010. Biét téng s6 ndm ma
Lao va Viét Nam tham gia tinh dén ndam 2015 chia hét cho 3 va 4. Hoi Lao tham gia vao nam
nao?

Lo gidi
a) S8 ndm Viét Nam tham gia la: (2015-1967) x% =20 (ndm)

Viét Nam tham gia vao nam: 2015—-20=1995.
b) Tong s6 ndm ma Lao va Viét Nam tham gia chia hét cho 3 va 4 ti&c la chia hét cho 12.

Ngoai ra, Lao tham gia sau Viét Nam nhuwng trudc 2010, tirc 1a tinh dén ndm 2015 sé ndm Lao
tham gia nho hon 2015-1995 =20 nam va lén hon 2015-2010=35 (nam).

Vi vdy tong s6 nam Lao va Viét Nam tham gia tinh dén ndm 2015 nh6 hon 20+ 20 =40 nam va
lé6n hon 20+ 5 =25 nam.
Ma téng s6 nam Lao va Viét Nam tham gia la s6 chia hét cho 12 nén téng s6 nam Lao va Viét
Nam tham gia la 36 nam.
Vay Lao tham gia vao ASEAN dwoc: 36-20=16 (nam).
Lao tham gia ASEAN vao nam: 2015—-16=1999.

Pap s6: a) Ndm 1995;  b) Nim 1999.
Bai 3. (P& Nguyén T4t Thanh ndm hoc 2023 - 2024)

Tim s6 tw nhién bé nhit c6 dang al024b, biét s6 d6 c6 6 chir s6 va chia hét cho 45.
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Lo giai
Dé& s6 a1024b chia hét cho 45 thi a1024b chia hétcho 5 va 9.
D& s6 a1024b chia hét cho 5 thi b =0 hoidc b=5.
e Truomghop 1: b=0. Ta c6 s al0240 chia hét cho 9.
Suyra a+1+0+2+4+0=a+7 chiahétcho 9. Dod6 a=2. Ta c6 s6 210240.

e Trwong hop 2: b=5. Ta c6s6 al0245 chia hét cho 9.
Suyra a+1+0+2+4+5=a+12 chiahét cho 9. Do d6 a=6. Ta c6s6 610245.

Vay s6 can tim la 610245.

Bai 4. (P& Cau Gidy ndm hoc 2012 - 2013)
Tim s6 c6 5 chir sO abcde, biét abede =axbxcxd xex45.

Loi gidi

Ta cé: abcde =45xaxbxcxd xe.

Néu trong 5s6 a, b, ¢, d, e c6 mdt s chan thi abcde tAn cingla 0, suyra e=0 (vo li).

Do d65s0 a,b,c,d,e déulacacsolé.Suyra e=5.

Khi d6 abcde chia hét cho 25. Ma abcde = abe x100 + de nén de chia hét cho 25.
Lai c6 d 1as61é nén d chicé thé bang 7.

Ta co abc75=45xaxbxcx7x5.

Tw d6 tasuyra a+b+c+12 chia hét cho 9.

Ma3<a+b+c<27vaa+b+c phailas6lénén a+b+c=15.

Taco I5=1+5+9=1+7+7=34+3+9=3+54+7=5+5+5.

Thir tat ca trwong hop, ta chi thiy trweong hop 3 s6 1, 7, 7 thod man.

Vay abcde =77175.
Bai 5. (P& Ciu Gidy nim hoc 2013 - 2014)
C6 bao nhiéu s6 c6 4 chit s6 chia hét cho 9 ma trong moi s6, cac chit s6 déu khac nhau va déu
16?7
A. 21. B. 22. C. 24. D. 26.
Lo giai
Goi s6 c6 4 chit s6 chia hét cho 9 va cac chit s6 déu khac nhau va déu 18 13 abcd.
Vi abed chia h&t cho 9 nén a+b+c+d chia hétcho 9.
Ma a, b, ¢, d khac nhau va déulé nén a+5b+c+d nhdé nhitbang 1+3+5+7 =16 valén nhit
bang 3+5+7+9=24.
Dodé a+b+c+d=18=a+b+c+d=1+3+5+09.
Viy s0 s6 thod man la 4x3x2x1=24 (s6).
Chon C.
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Bai 6. (Dé Cau Gidy ndm hoc 2013 - 2014)
S6 tw nhién ¢ 1ém nhét c¢6 3 chir s6 biét rang a chia cho 2 dw 1, a chia cho 5 dw 1, a chia cho
7 dw 3 va a chia hét cho 9 1a s6 nao?
A.171. B. 981. C. 801. D. 891.
Lo gidi
Vi a chiacho 2 dw 1, a chiacho 5 dw 1 nén « c6 tan cungla 1.
Goi s6 can tim 13 abl.
Vi abl chia hétcho 9 nén a+b+1 chia hét cho 9.
Mal<a+b<18 nén a+b=8 hoaca+b=17.
Truonghop 1: a+b=17. Khidé a=8,b=9 hoac a=9, b =8.
Ta c6 hai s61a 891 va 981. Ca hai s6 nay déu khong chia 7 dw 3 nén loai.
Trwong hop 2: a+b =8, dé sé da cholén nhatthi a =8, 5=0.
Thtr lai thay s6 801 chia 7 dw 3 nén thod man.
Chon C.
Bai 7. (P& Cau Gidy ndm hoc 2019 - 2020)
Nam c6 mot s6 bi. Biét néu x&p mdi hop 5 vién thi con du 3 vién. Néu xép mbi hop 2 vién hoic
9 vién thi du. Hbi s6 bi cia Nam biét Nam cé nhiéu hon 110 vién bi va it hon 250 vién?
Loi giai
Vi néu x&p mbi hdp 2 vién hodc 9 vién thi du nén sé vién bi 1a s6 chia hét cho 2 va chia hét cho
9.
Lai c6 néu x&p mdi hop 5 vién bi thi con duw 3 vién nén sé bi 1a sé chia 5 du 3.
S6 bi chia hét cho 2 va chia 5 dw 3 nén c6 tin cung la 8.
Do d6 s bi 12 s8 c6 dang ab8. Khi d6 a +5b chia 9 dw 1.
Ma 110<ab8<250 nén a=1thi =9 1a trweong hop duy nhit thod man.

Vay s6 bi cia Nam la 198 vién bi.

Bai 8. (P& Ciu Gidy nim hoc 2020 - 2021)

Hai s6 c6 hiéu la 1554. Tong cla hai s61a 2x3y chia hét cho 2, 5, 9. Hoi s6 1én 1a s6 nao?

Loi giai

Vi 2x3y chia hétcho 2, 5,9 nén tim dwgc y =0; x =4.

S616nla (2430+1554):2=1992.

Bai 9. (bé Cau Gidy ndm hoc 2021 - 2022)

Trong gi¢ sinh hoat CLB Toan cua treong THCS Cau Gidy, thiy Tung 1ay 3 hop bi A, B, C chira
s0 vién bi IAn lwot 1a: 8; 15; 10 va dwa ra ciu dd: “ Véi moi lwgt choi, ngudi choi dwoc chon 2

hop bi bat ki va 1ay tir mdi hop 1 vién bi roi cho s6 bi d6 vao hop con lai. Ct choi nhw vay cho
dén khi s8 bi trong mdi hop dung véi yéu ciu cia thay”.
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a) Thay Tung yéu ciu A; B; C lan lwot1a 10; 11; 12. Lwot 1: Cong chon A; B réi cho vao C dwoc

sO bi lan lwot 1a 7; 14; 12. Ta dwgc bang tinh sau:

SO bi hop A S6 bi hop B SO bi hop C
Luc dau 8 15 10
Sau lwot 1 7 14 12
Sau lwot 2 - - -
Sau lwot 3 - - -
Sau lwot 4 10 11 12

Em hay giip Cong hoan thanh cac 6 tréng & lwot 2 va lwot 3.

b) Thay Tung yéu ciu ban Cong sau 4 lwot 13y bi thi phai dwgc 3 hop, moi hop 1a 11 vién bi.
Tuy nhién sau nhiéu lan thit, ban Céng nhin xét:

“ Sau nhiéu Ian thtt, s6 bi @ moi hop co6 s6 dw khi chia cho 3 1a khac nhau”

Hay chirng minh rang, diéu ban Céng noi l1a ding. Tir d6 suy ra yéu ciu cua thiy Tung c6 thuc
hién dwoc khéng? Vi sao?

Loi giai

a) Ta c6 bang

HopA | HopB | HopC

Ban dau 8 15 10
Luot 1 7 14 12
Lwot 2 9 13 11
Luot 3 8 12 13
Luot 4 10 11 12

HopA | HopB | HopC

Ban diu 8 15 10
Luot 1 7 14 12
Luot 2 9 13 11
Lwot 3 11 12 10
Luot 4 10 11 12
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b) Nhén xét: s6 bi ban dau & hop A 1a s6 chia 3 dw 2, & hop B 1a s chia hét cho 3, & hop Cla s6é
chia 3 dw 1 do d6 ban dau s8 bi & moi hop khi chia cho 3 c6 s6 du khac nhau.

Gia str nhin xét cia Cong la sai, tirc 1a tai mot lwot choi nao d6 sé bi & 3 hop khi chia cho 3 ¢6
s6 dw bang nhau.

Truwong hop 1: S6 bi ca 3 hop khi chia cho 3 déu dw 0. Khi d6, trwére khi xay ra lwot choi nay thi
2 hop bilay 1 bira c6 so bi chia 3 dw 1, hdp dwoc cho vao 2 bi cé sé bi chia 3 dw 1. Tircla ca 3
hop déu co sé bi chia 3 dw 1.

Trwong hop 2: S6 bi ca 3 hop khi chia cho 3 déu dw 1. Khi d6, trwéc khi xay ra lwot choi nay thi
2 hop bilay 1 bira c6 so bi chia 3 dw 2, hop dwoc cho vao 2 bi cé sé bi chia 3 dw 2. Trcla ca 3
hop déu co sb bi chia 3 dw 2.

Trwong hop 2: S6 bi ca 3 hop khi chia cho 3 déu dw 2. Khi d6, trwée khi xay ra lwot choi nay thi
2 hop bildy 1 bi ra c6 so bi chia hét cho 3, hop dwgc cho vao 2 bi ¢ sé bi chia hét cho 3. Tirc la
ca 3 hop déu c6 sb bi chia hét cho 3.

Tl 3 trwong hop trén, ta thiy rang dé s6 bi tai 1 lwot choi ndo d6 cia moi hop déu cé cing s
dw khi chia cho 3 thi s6 bi truéc lwot choi d6 &@ mdi hdp ciing phai chia 3 c6 cling s6 dw. Diéu
nay mau thuan véi nhan xét bén trén.

Suy ra diéu ta gia st sai, tirc 1a nhin xét cia Cong ding.

Vay khong thé thuc hién duoc yéu cau cua thiy gido d€ s6 bi @ mdi hop bang 11.

Bai 10. (Pé Ciu Gidy nim hoc 2022 - 2023)

Tong s6 hoc sinh kh6i 5 ciia mot truedng tiéu hoc 1a mot sd ¢6 ba chir s6 va chir s6 hang tram 1a
2. Biét khi xép hoc sinh thanh 10 hang thi dw 5 hoc sinh va xép thanh 9 hang thi khéng dw. Hoi
s6 hoc sinh khoi 5 1a bao nhiéu?

Lo gidi

Goi s8 hoc sinh ctia khéi 513 2ab (a, b 12 cac chit s8).

Vi khi x€p hoc sinh thanh 10 hang thi dw 5 hoc sinh nén s6 hoc sinh la s6 chia 10 dw 5.

Do d6 b =5.

Khi d6, s6 hoc sinh 13 2a5.
Vi s6 hoc sinh khi xép thanh 9 hang thi khong dw nén sé hoc sinh la s6 chia hét cho 9

= 245 chia hét cho 9 = (2+a+5) chiahétcho 9.
Hay (a+7) chiah&tcho 9= a=2.

Vay khoi 5 c6 225 hoc sinh.

Bai 11. (Pé Cau Gidy nim hoc 2023 - 2024)

Cho 4 =52xy. Biét A chia hét cho 2 va 9; chia 5 du 4, Tim A.

Lori gidi

Vi A chia hét cho 2 vachia 5 du 4 nény = 4.

Tac6sé A=752x4.

Vi A=52x4 chiahétcho9nén 5+2+x+4=11+x chiahétcho9.
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Suyra x=7.

Vay A = 5274.

Bai 12. (Pé Ciu Gidy nim hoc 2023 - 2024)
Ban Hwng viét 5 s6 tw nhién khac nhau trén mot vong tron sao cho khong cé 2 hodc 3 s6 nao &
vi tri lién ti€p nhau c6 tdng chia hét cho 3.

TN

. SRS
a) Hay tim 1 b0 5 s6 tw nhién théa man yéu cau dé bai va dién vao hinh.
b) Chirng té trong mdi bd 5 s6 thda man yéu cau deé bai c6 it nhat 1 s chia hét cho 3.
Loi giai
a) B0 5 s6 thoa man yéu ciu nhu hinh vé

8

NN

1 7/

4 6
S

b) Gia st ca 5 s6 déu khong chia hét cho 3, khi d6 cic s6 nay chia 3 dw 1 hodc chia 3 dw 2.

- Xét s6 a chia 3 dw 1. Khi d6 dé tong 2 s6 lién tiép (c6 chira s6 a) khong chia hét cho 3 thi hai
s6 dirng canh a phai chia 3 dw 1. Do d6, ta c6 3 sé lién tiép cung chia 3 dw 1, tirc 1a tdng 3 sd
nay chia hét cho 3 (v6 1)

- Lap lun twong tw v&i s6 chia 3 dw 2, ta thiy vé Ii.

Vay trong 5 so ludn c6 it nhat 1 s6 phai chia hét cho 3.

Bai 13. (Pé Amsterdam nam hoc 2005 - 2006)

Tim mot s6 tw nhién biét rang s6 do6 chia 5 dw 4, chia 8 dw 4 va hiéu ctia cic thwong bang 426.
Lo gidi

Thuong trong phép chia cho 51a: 426 : (8 -5) x 8 =1136.

SO can tim 1a: 1136 x 4 = 5684.
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Bai 14. (bé Amsterdam ndm hoc 2008 - 2009)

Cho s6 abl chia hét cho7va a+b = 6. Tim s6 dé.

Loi gidi

Ta co:

abl =100xa+10xb+1=90xa+10xa+10xb+1=90xa+10x (a+b)+1.
Ma a+b=6nén abl =90xa+61=91xa+61—a.

Vi abl chia hét cho7 nén 61—a chia hét cho7 (do 91xa chia hét cho 7).
Dodé a=5=b=1.

Viy s6 cAn tim la 511.
Bai 15. (Pé Amsterdam nam hoc 2008 - 2009)

S6 N laso co hai chir s6 chia hét cho 3. Néu viét xen s6 0 vao gilra hai chit s6 d6 roéi cong no
v&i hai lan chir s6 hang chuc cia s6 N ta dwoc s6 méi gip 9 lan s6 N. Tim s6 N.

Lo giai

Goisé N 1a ab.

Theo baira,tacé a0b+2xa =9xab=100xa+b+2xa=90xa+9xh

=12xa=8xb=3xa=2xb.
Do d6 b phai chia hét cho 3.

Ma ab chia hét cho 3 nén a ciing chia hétcho 3=b=9=a=6.
Vay N =69.

Bai 16. (Pé Amsterdam ndm hoc 2010 - 2011)

Mot san van dong trong dip WORLD CUP ban dwoc s6 vé xem la mot s6 tw nhién c6 5 chir s6
bang 45 1an tich c4c chir s6 ciia nd. Hoi s6 vé ban dugc 1a bao nhiéu?

Lo gidi

Goi s6 ¢4 5 chir s6 dé bai cho 1a abede (a, b, ¢, d, e 1a cac chir s6 va a khac 0).

Theo bai ra, ta co: abcde =45xaxbxcxd xe.

Né&u trong 5 s6 a, b, ¢, d, e ¢6 mdt s6 chin thi abede tin cingla o, suyrae=0 (vo li).
Dod65s6 a, b, c,d, e déulacacsolé.Suyra e=>5.

Khi d6 abcde chia hét cho 25. Ma abcede = abe x100+ de nén de chia hét cho 2.

Laic6 d 1as61é nén d chico thé bang 7.

Ta c6 abc75=45xaxbxcx7x5.

Tw d6 tasuyra a+b+c+12 chia hét cho 9.
Ma3<a+b+c<27vaa+b+c phdilasolénén a+b+c=15.
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Tac6é:15=1+4+54+9=1+4+74+7=3+4+34+9=3+54+7=5+5+5.
Thr tat ca trwong hop, ta chi thiy treong hop 3's6 1, 7, 7 thod man.

Khi d6 abcde =77175.

Bai 17 (Pé Amsterdam ndm hoc 2011 - 2012)

Cho bdn s tw nhién batky a, b, ¢, d (a > b > ¢ > d). Chitrng t6 rang tich clia tit ca cac sd tw
nhién la hiéu cta hai trong bon s6 da cho 1a mot so chia hét cho 12.

Lo gidi

Xéttich: (a-b)x (a-c)x(a-d) X (b-c)x (b-d) X (c-d).

Trong 4 sda, b, c,d c6 hai cip s6 cung tinh chan 1é.

Hiéu hai cap d6 déu 1a s6 chdn, tich trén chia hét cho 4.

Modi s6 tw nhién chia 3 c6 3 ki€u dw: dw 0, 1, 2. C6 4 s6 suy ra c6 it nhat 2 s§ c¢6 cung kiéu dw
suy ra hiéu cda chung chia hét cho 3 suy ra tich trén chia hét cho 3.

Tich vira chia hét cho 3 vira chia hét cho 4 nén chia hét cho 12.

Bai 18. (Pé Amsterdam nam hoc 2013 - 2014)

Tl cac chirs6 1, 2, 3, 4, 5 viét dwoc bao nhiéu s chan c6 ba chit sd khac nhau.

Lo gidi

Goi sO canlap la abc (a, b, cla cac chir s6, a khac 0).

Vi abc 13 s8 chdn nén ¢ =2 hoic c=4.

Do dé ¢ c6 2 cach chon.

Khi dé b c6 4 cach chonva a c6 3 cach chon.

Vay s0 s6 1ap dwocla 2x3x4 =24 (s0).

Bai 19. (Pé Amsterdam nam hoc 2014 - 2015)

Cho mot s8 tw nhién c6 2014 chir s8. Biét rang v&i hai chit s6 lién tiép theo thi tw da viét thi
tao thanh sd c6 hai chir s6 chia hét cho 17 hodc chia hét cho 23. Néu chir s6 cudi cung cia so
dé 1a chirs6 1 thi chir s6 dau tién I1a chit s6 nao?

Lo gidi

Cac s6 c6 hai chir s6 chia hét cho 17 gbm 17, 34, 51, 68, 85; cac so c6 hai chir s6 chia hét cho 23
gom co6 23, 46, 69, 92.

Dbé y cac chir s6 cudi cung cla cac so trén do6i mot khac nhau, do d6, néu biét chir s6 cudi cling
thi xac dinh dwoc duy nhat chir s6 dirng trwdc né.

Vi chit s6 cudi cung la 1 nén chit s6 truwedc né la chir s6 5. Plrng trwée chir s6 5 1a chir so 8.

Lap ludn twong tu ta cé s6 tw nhién da cho dang ...6923469234692346851. Nhu viy, trir ba chi
s6 cudila 851, cac chir s6 trong s6 da cho ldp theo chu ky 69234.

Vay chir s6 dau tién la 6.
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Bai 20. (bé Amsterdam ndm hoc 2014 - 2015)
Chirng minh rang néu cé n sé tw nhién c6 tich bang » va c6 téng bang 2012 thi n chia hét cho
4,
Lo gidi
Xét tinh chdn 1é cia n. N&u 7 1a s6 1é thi tich » s6 tw nhién bang » 1é nén tit ca n s6 déu la cac
s6 1é. Do d6 tong ctia n 14 s6 1&, khac 2012. Néu » 12 s6 chén thi suy ra it nhat mot trong n sd
phai 12 s6 chn. Xét cac treong hop sau
e Ne&u trong n s8 chi c6 ding mot s chan thi n—1 s§ con lai déu 1a s 1é. Téng ctia n—1 s6
1é 12 mot sd 1é, két hop véi s6 chan duy nhat thi tong cia » s6 da cho 1a mot s6 1é va
khong thé bang 2012 (loai kha ndng nay).
e NE&u c6 it nhat hai s6 chan trong » s6 thi tich ctia hai s6 nay phai chia hét cho 4. Theo
gia thiét, tich ctia n s6 tw nhién bang » nén suy ra » chia hét cho 4.
Bai 21. (Pé Amsterdam nam hoc 2019 - 2020)
Tim s6 nhé nhét ¢6 3 chir s6 chia hét cho 5 va tdng cac chit s6 ctia sé d6 bang 10.
Lo giai
P& s6 d6 nhé nhat va chia hét cho 5 thi s6 d6 phai c6 dang 1a0 hoic 145.
Trwdng hop 1a0, ta ¢ s8 190.
Truong hop 1a5, ta c6 s§ 145.
Vay s6 nho nhit c6 3 chit s6 chia hét cho 5 va tdng cac chit s6 ctua s6 do bang 10 1a 145.
Bai 22. (Pé Amsterdam nam hoc 2019 - 2020)
Cho day s6 2, 22, 222, ... Hoi s6 thir 21 cda day chia 9 du miy?
Lo gidi
S6 thir 21 ctia day gbm 21 chir s6 2 nén tong cac chit s clia s6 nay 1a 21x2 =42.
Vi 42 chia 9 dw 6 nén so th 21 cta day chia 9 dw 6.
Bai 23. (Pé Amsterdam nam hoc 2019 - 2020)

Biét 2a36b chia hét cho 2, 3, 5. Tinh tong cac chir s6 a c6 thé nhan?

Loi giai
P& 2a36b chia hétcho 2 va 5 thi 5=0. Ta cb sd 2a360.
Pé s6 2a360 chia hétcho 3 thi 2+a+3+6+0=11+a chia hétcho 3.

Suyraa=1,a=4,a=".

Vay téng cac chirs6 a c6thénhinla 1+4+7=12.
Bai 24. (Pé Amsterdam nam hoc 2020 - 2021)

Cho mét s6 dwoc tao bdi 2020 chir s6 1. DE s6 d6 chia hét cho 9, cin cong thém vao s6 dé it
nhat bao nhiéu don vi?

Lo gidi

Vi s6 da cho dwoc tao béi 2020 chir s6 1 nén tdng cac chir s6 cia s6 d6 1a 2020.
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Ma 2020 chia 9 duw 4 nén ta cin cong thém vao s6 d6 it nhat 5 don vi d€ dwoc s6 chia hét cho
9.

Bai 25. (Pé Amsterdam nam hoc 2022 - 2023)
Biét s6 2022ab chia hét choca 5 va 9 (b>0). Tim a, b.

Lo giai

Vi s8 2022ab chiahétcho 5 va b>0 nén b=>5.

Ta c6 s6 202245.

Vis6 202245 chia hét cho 9 nén (2+0+2+2+a+5) chia hét cho 9.

Hay (a+11) chiahétcho 9, suyra a="7.
Vay a=7,b=5.

Bai 26. (Pé Amsterdam nam hoc 2022 - 2023)

C6 18 lit nwéc dwoc dung trong cac chai loai 400ml, 600ml, 11, mbi loai c6 it nhat 1 chai. Hoi
c6 nhiéu nhit bao nhiéu chai loai 600ml.

Lo gidi

Dé s0 chai loai 600mlla nhiéu nhat thi s6 chailoai 400ml va 11 phai it nhat.

Vi tong s0 lit nwde trong tit ca cac chaila 18 1it 1a s6 chia hét cho 3, téng s6 lit nwéc cé trong
chailoai 600ml ciing la s& chia hét cho 3 nén tong s6 lit nwéc ¢ trong cac chai loai 400ml va

11 phai chia hét cho 3. (1)
Theo bai ra, mdi loai c6 it nhat 1 chai nén téng s lit nwéc trong chai 400ml va 11 phailén hon

hodc bang 1400 ml. (2)

Ké&thop (1) va (2), suy ra tdng s nuéc trong chai loai 400ml va 11 it nh4t1a 1800 ml.

Vay s8 chai loai 600ml nhiéu nhat la: (18000 —1800):600 =27 (chai).

Bai 27. (Pé Amsterdam nam hoc 2023 - 2024)
Biét s 224ab chia hét cho 2;3 va 5. Tim axb.

Lo gii
Vi so 224ab chia hétcho 2 va 5 nén b =0.
Dodb axb=ax0=0.

Bai 28. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2011 - 2012)

Mot s6 khi chia cho 15 dw 13. Khi s6 d6 chia cho 3 thi s6 dw 1a bao nhiéu?
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Loi giai
Vi 13 chia 3 dw 1 nén s6 d6 chia 3 du 1.
Bai 29. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2013 - 2014)

Mot ngwoi néi: “Téi sinh sau ndm 1976, nhwng tredc nam 1984. Clk bén nam téi méi cé mot
lan sinh nhat”. Héi ngwdi dé sinh ngay nao, thang nao, nim nao?

Loi gii

Vi ct 4 ndm nguwoi dé méi cé 1 14n sinh nhit nén ngwdi nay sinh vao ding nam nhuén va la
ngay 29 thang 2.

Ndm nhuén la ndm chia hét cho 4 nhwng khéng chia hét cho 100 hodc la ndm chia hét cho 400.

Trong cic nam tir 1977 dén 1983 chi c6 ndm 1980 la ndm nhuén.

Vay ngwoi d6 sinh ngay 29 thang 2 nam 1980.

Bai 30. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2013 - 2014)

Tim s6 A ¢6 hai chir s6, biét rang A chia hét cho 9 va A + 1 chia hét cho 11.
Lo giai

Cac s6 hai chir s6 chia hét cho 913 18, 27, 36, 45, 54, 63, 72, 81, 90, 99.
ViA + 1 chiahétcho 11 nén A = 54.

Bai 31. (bé Lwong Thé Vinh nam hoc 2014 - 2015)

Mot s tw nhién dwoc viét bang 2014 chir sd 7 lién ti€p thi phai cong thém it nhait bao nhiéu
don vi d€ dwoc mot s6 chia hét cho 21.

Lo giai

Tong cac chir s6 ctia s6 d61a 7x2014 =14098.

Vi 14098 chia 3 dw 1 nén s6 viét bang 2014 chir s6 7 lién tiép chia 3 dw 1.

D€ t6ng cta s6 viét bang 2014 chit s6 7 lién tiép va s6 cong thém 12 mot s8 chia hét cho 21 thi
téng do phai chia hét cho 3 va chia hét cho 7. Ma s6 viét bang 2014 chir s6 7 lién tiép chia hét
cho 7 va chia 3 dw 1 nén muén téng nay chia hét cho 21 thi s6 cdng thém phai chia hét cho 7 va
chia 3 dw 2.

S6 chia hét cho 7 va chia 3 dw 2 nho nhatla sé 14.

Vay can cong thém vao it nhat 14 don vi dé dwoc so chia hét cho 21.

Bai 32. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2014 - 2015)
Tim céac chit s6 a va b biét s6 1a89b dong thoi chia hét cho cacsé 2; 5 va 9.

Lo gidi
PE& sd 1a89h chia hétcho 2 va 5 thi »=0. Ta c6 sd 1a890.
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Dé s6 1a890 chia hétcho 9 thi 1+a+8+9+0=a+18 chia hétcho 9. Suyra a =0 hodc a =9.

Bai 33. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2019 - 2020)
Tim céc chit s6 x va y sao cho sd 2x5y chia hét cho cacs6 2;5 va 9.

Loi gidi

D€ s6 2x5y chiahétcho 2 va 5 thi y =0. Ta c6 s6 2x50.

bé s6 2x50 chiahétcho9thi 2+x+5+0=x+7 chiahétcho 9. Suyra x=2.
Bai 34. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2019 - 2020)

Tim s6 tw nhién lé'n nhat ¢ ba chir s6, biét rang sd d6 chia cho 3 dw 2, chia cho 5 dw 4 va chia
cho 7 du 6.

Loi giai

Goi s8 can tim 13 abc (a, b, ¢ 12 cac chir s6 va a khac 0). P& s8 d6 1én nhat thi ta chon a =9.
Viso d6 chia 5 dw 4 nén ¢ =4 hodc ¢=9.

Truong hop 1: S6 cin 14p 1a 9564. S8 nay chia 3 dw 2 nén 9+b+4=5+13 chia 3 dw 2.
Dod6 b=1,b=4, b="7. Khi d6, ta cd cac s0 1a 914; 944; 974.

Trong ba s6 nay chi c6 s6 944 chia 7 duv 6 nén ta chon 944.

Truong hop 2: S6 cin 14p 14 959. S nay chia 3 dw 2 nén 9+b+9 =5b+18 chia 3 dw 2.
Dodé b=2,b=5, b=28. Khido, ta céd cac so1a 929; 959; 989.

Trong ba s6 nay khong c6 s6 nao chia 7 dw 6 nén loai.

Vay s6 16n nhit tim dwoc la 944.
Bai 35. (Pé Lwong Thé Vinh ndm hoc 2019 - 2020)

Hoi c6 bao nhiéu cach chon ra hai s6 khac nhau trong trong cac sé tw nhién tir 1 dén 20 sao
cho tich cua chiing chia hét cho 9?

Lo gidi

Tiwr 1 dén 20 c¢6 20 so.

Ttr 1 dén 20 c6 2 s6 chia hét cho 9 1a 9 va 18. Khi 14y 2 s6 nay, nhan v&i mot s6 bat ki trong cac
s6 con lai ta luon dwoc mot tich chia hét cho 9.

Do d6 s6 cach chon hai s6 trong treong hop nay la 19+18 =37 (cach).

Tir 1 dén 20 c6 4 s6 chia hét cho 3 nhwng khong chia hét cho 9 1a 3, 6, 12, 15. Tich cta hai s6
bat ki chon ra tir 4 s6 nay la mét sé chia hét cho 9.

Do d6 so cach chon hai s6 trong treong hop nay la 4x3:2 =6 (cach).

Vay s6 cach chon thod méan bai toan 1a 37 +6 =43 (cach).
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Bai 36. (bé Lwong Thé Vinh nam hoc 2019 - 2020)

Biét A =1x2x3x...x100 chia hét cho B =100...00. H6i B c6 thé c6 nhiéu nhit bao nhiéu chir s6
0?

Lori gidi

S6 chir s6 0 nhiéu nhit trong s6 B chinh bang s chits6 0 tin cing cta s A.

Trong tich A4 c6 4 thira s 1a 25; 50; 75; 100 moi thira s6 nay khi nhan v&i mot s6 chan sé cho
s8 c6 tan cung bang 2 chit s 0.

Trong tich A4 c6 8 thira s8 12 10; 20; 30; 40; 60; 70; 80; 90 mobi thira s& nay khi nhan véi mot s6
bAt ki s& cho s6 ¢6 tn cung bang 1 chir s6 0.

Trong tich A4 c6 8 thira sd 1 5; 15; 35; 45; 55; 65; 85; 95 moi thira s6 nay khi nhan véi mot s6
chdn sé& cho s6 c6 tin cung bang 1 chir s6 0.

Vi trong tich 4 s6 s6 chan ludn nhiéu hon cac s6 liét ké & trén nén tich 4 c6 s6 chir s6 0 tin
cungla 4x2+8+8=24 (chirso 0).

Vaiy s6 B c6 thé c6 nhiéu nhat 24 chir s6 0.

Bai 37. (Pé Lwong Thé Vinh nam hoc 2020 - 2021)
Tim céac chirs6 x, y d€ 27xy chia hét cho 3; 4 va 5.

Loi gidi

DE sd 27xy chiahétcho 4 va 5 thi y=0. Tacosé 27x0.

P& 56 27x0 chia hét cho 3 thi 2+7+x+0=9+x chia hét cho 3.

Suyra x=0; x=3; x=6; x=9. Khi d6 ta c6 cac sé 1a 2700; 2730; 2760; 2790.
Trong 4 s6 nay chi c6 2 sd1a 2700 va 2760 chia hét cho 4.

Vay x=0, y=0 hodac x=6, y =0.

Bai 38. (Pé Lwong Thé Vinh nam hoc 2021 - 2022)
Cho a=77...7 (c6 2022 chirsd 7). Héi a khéng chia hét cho s6 nao sau day: 7; 77; 232; 63?

Loi giai

Vi céc chit s6 clia s6 a déu la 7 nén a chia hét cho 7.

Vialasé cé 2022 chir s6 déu bang 7 nén téng cac sd dirng & vi tri 1é bang téng cac s6 ding &
vi tri chdn. Do d6 a chia hét cho 11. Suy ra a chia hét cho 77.

Vialas61é ma 232 12 s6 chan nén a khong chia hét cho 232.

Vi tong cac chir s6 cia a la 2022 x7 =14154 khong chia hét cho 9 nén a khong chia hét cho 9.
Do d6 a khong chia hét cho 63.

Vay a khong chia hét cho 232 va 63.
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Bai 39. (bé Lwong Thé Vinh nam hoc 2022 - 2023)

Cho céc s6: 90; 105; 36; 1990; 115; 2022; 2345; 2011; 1989. Hoi c6 bao nhiéu sé chia hét cho 5

trong cac so trén?
Lori gidi
C6 5 sd chia hét cho 5 1a: 90; 105; 1990; 115; 2345.

Bai 40. (Pé Lwong Thé Vinh nim hoc 2023 - 2024)
Tim cac s6 chia hét cho 2 va 5 trong cac s6 sau:
35; 120; 68; 250; 222.
Loi giai
Cac s6 chia hét cho 2 va 5 c6 chir s6 tan cung la 0 nén cac so can tim la:

120 va 250.

Bai 41. (Pé Archimedes Vong 2 nim hoc 2024 - 2025)

Cho s6 al123456789b chia hét cho 8 s6 trong cacs6 1,2,3,4,5,6,7,8,9.
Tim tit ca cac gia tri a, b.

Loi giai

Gia sir, al23456789b 12 s§ chia hét cho 5 suy rab = 0 holicb = 5.

+ Néu b = 0, ta dwoc s6 al234567890 suy ra al234567890 khong chia hét cho 4 va khong chia
hét cho 8.

— Mau thuln véi gia thiét a123456789b chia hét cho 8 s6 trongcacs6 1,2,3,4,5,6,7,8,9.
+ Néu b =5, ta dwoc s6 21234567895 suy ra 21234567895 khong chia hét cacso 2,4, 6,8
— Mau thuln véi gia thiét a123456789b chia hét cho 8 s6 trongcacs6 1,2,3,4,5,6,7,8,9.
Do d6, al23456789b 1a mot s& khong chia hét cho 5.

Hay a123456789b chia hét cho cacsé 1,2,3,4,6,7,8,9.

Vi a123456789b chia hét cho 8 nén 89b chia hét cal1234567896 ho 8, suy ra 9b chia hét cho 8.
Do dé b = 6.

Khi d6, ta dwoc s6 1234567896 ciing chia hét cho cac so 2, 4.

0 |www.facebook.com/mathexpress.vn (O ]1900 633551 20



CLB Toéan boi dwérng MathExpress | | www.mathexpress.vn

P& chia hét cho 3,9 ta can tim a dé 1234567896 chia hét cho 9.
—>@+1+2+3+4+5+6+7+8+9+6)chiahétcho9

— (a+ 51) chiahétcho 9

—>a=3.

Véia=3,b=6tadwocsd 31234567896 chia hét cho ca 6 va 7 (théa man).
Vay a=3;b=6.

Bai 42. (P& thi mu Archimedes nidm hoc 2020 - 2021)

Tim x va y sao cho 4x89y chia hét cho 2; chia 5 dw 1 va chia hét cho 9.

Loi gidi

Bai toan vé d4u hiéu chia hét, chia c6 du.

4x89y chia hét cho 2 nén y 1a sd chdn, 4x89y chia 5 du 1 nény = 1 hoic 6.
Vayy = 6.

4x896 chia hétcho9nén4 +x+ 849 + 6 = 27 + x chia hét cho 9
—x=0hoac9.

Vayx=0vay=6hoacx=9vay=6.

Bai 43. (P& thi miu Archimedes nim hoc 2021 - 2022)

Cho s6 c6 hai chir s6 chia hét cho 3. Biét rang tdng hai chit s6 ctia s6 d6 bang hai l1an hiéu hai chir
s0 d6. Tim cac sé do.

Lo gidi

Goi s6 can tim 12 ab (a, b < 10, a khac 0)

Tacé: a+b=2x(a—b) - 3xb=a

+) Chonb =1 - a =3 (loai vi 1 + 3 = 4 khdng chia hét cho 3)

+) Chonb =2 — a =6 (loai vi 2 + 6 = 8 khéng chia hét cho 3)

+) Chonb =3 - a =9 (théa man vi 3 + 9 = 12 chia hét cho 3)

Vay ta dwoc s6: 39 hodc 93.

Bai 44. (P& thi mu Archimedes nidm hoc 2021 - 2022)

Mot s6 tw nhién dwgc viét bang 2020 chir s6 7 lién nhau. Hoi phai cong thém vao s6 dé it nhat
bao nhiéu don vi dé dwoc so chia hét cho 12?
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Lo giai

Goi s6 phai cong thém 1a m.

Két qua sau khi cong thém chia hét cho 12 tic la chia hét cho 3 va 4.

S6 ban dau chia 4 dw 1 nén khi cong thém m dwoc két qua chia hét cho 4 thi m chia 4 dw 3.
S6 ban dau chia 3 dw 1 nén khi cong thém m dwgc két qua chia hét cho 3 thi m chia 3 dw 2.
Vay ta can tim s bé nhat vira chia 4 dw 3, vira chia 3 dw 2. D6 1a 11.

Bai 45. (P& thi miu Archimedes ndm hoc 2023 - 2024)

Cho s6 A=1617181920212223. X6a di 7 chit s d€ dwoc sd cd 9 chir s6 chia hét cho 9. S6 nho
nhat c6 thé thu dwoc sau khi x6a 1a bao nhiéu?

Lo gidi
bé s6 thu dworc 1a s6 nhd nhat cé 9 chir s6 chia hét cho 9 thi téng cac chit s6 cia s6 dé phai nhé
nhit.
Trwong hop 1: TOng cac chir s clia s6 d6 bang 9 (loai vi khong ton tai s6 thoa man).
Truong hop 2: Téng cac chir s ctia s6 d6 bang 18.
Trwong hop nay, ta thiy s6 nho nhit 1ap dwocla: 111190122.
Vay s0 nhoé nhat c6 thé thu dwoc sau khi x6a la: 111190122.
Bai 46. (D& thi miu Archimedes Vong 1 nim hoc 2024 - 2025)
T 4 chir s6 0; 1; 2; 3 1ap dwoc bao nhiéu s6 cé ba chir s6 khac nhau chia hét cho 3?
Lo gidi
Nhén xét: Mot s6 chia hét cho 3 néu tdng cac chir s6 cia sd d6 chia hét cho 3.
Tl 4 chit s6 dd cho c6 2 bd gbm 3 chir s6 c6 tong cac chir s6 chia hét cho 3 1a: (0; 1; 2) va (1; 2;
3).
- Tir b6 3 chir s6 (0; 1; 2), khi 14p s6 c6 ba chit s6 khdc nhau chia hét cho 3:
C6 2 cach chon chir s6 hang tram (khac 0), 2 cach chon chir s6 hang chuc (khac chir s6 hang
tram) va 1 cach chon chit s6 hang don vi (khac chit s6 hang tram va hang chuc).
— Lap dwoc 2 X 2 X 1 =4 (s0).
- Tir b 3 chir s6 (1; 2; 3), khi 14p s6 c6 ba chit s6 khdc nhau chia hét cho 3:
C6 3 cach chon chit s6 hang tram, 2 cach chon chir s6 hang chuc (khac chir s6 hang tram) va 1
cach chon chir s6 hang don vi (khac chit s6 hang tram va hang chuc).
— Lap dwgc 3 X 2 X 1 =6 (s0).
Vay lap dwoc tat cd s6 cac sO thod man yéu ciu bai toan la:
4+ 6 =10 (s6).
Bai 47. (P& thi miu Archimedes Vong 2 nim hoc 2024 - 2025)
Mot clra hang c6 6 hom hang véi khoi lwong 316 kg, 327 kg, 336 kg, 338 kg, 349 kg va 351 kg.

Clra hang d6 da ban 5 hom hang va con thira lai mét hom hang, trong d6 khoi lwong hang ban
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dwoc trong budi sang gip bon 1an khéi lwgng hang ban dwoc trong budi chiéu. Hoi, hom hang
con lai ¢6 khoi lwgng bao nhiéu ki-16-gam?
Loi giai
Vi khdi lwgng hang ban dwgc trong budi sang gp bdon 1an khoi lwong hang ban dwoc trong budi
chiéu nén tong khoi lwgng hang da ban dwgc gdp nam 1an khoi lwgng hang ban dwgc trong budi
chiéu.
Hay tong khéi lwong hang da ban dwoc & 5 hom 1a mét sé chia hét cho 5.
Tong khdi lwong hang cia 6 hom Ia:

316 + 327 4+ 336 + 338 + 349 + 351 = 2017 (kg).
Vi téng khéi lwong hang ctia 6 hom 1a moét s6 chia cho 5 dw 2, ma tong khoi lwong hang da ban
dwgc & 5 hom la mot so chia hét cho 5 nén khoi lwgng cia hom hang con lai 1a mét s6 chia cho
5du 2.
Trong 6 hom da cho, chi c6 hom c6 khoi lwong 327 kg c6 327 1a s6 chia cho 5 dw 2 nén hom hang
con lai ¢6 khoi lwgng la 327 kg.

bap s06: 327 kg

Bai 48. (D& thi miu Archimedes Vong 2 nam hoc 2024 - 2025)
Cho bang 6 vuéng nhw hinh vé bén dwéi. Ngwoi ta dién cac s6 ty nhién 1, 2, ..., 16 vao cac 6 vudng
clia bang, mdi 6 vudng dwoc dién ding mot sd va mdi sé chi duwgc dung ding mot 1an, sao cho
téng cla tat ca cac s6 & mdi hang va & moi cdt 1a nhw nhau (c6 tat ca hai hang va hai cot). Goi N

1a téng ctia bén s6 dwoc dién vao bon 6 vudng & goc cia bang. Hay tim gia tri nho nhat cta N.

Lovi gidi
Goi T 12 tong cla tit ca cac s6 & mbi hang hay & mdi cot.
Khi do6 ta cé:

Tx4=N+(1+2+3+..+16)
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Tx4=N+(1+16)x16:2
Tx4=N+ 136.

Vi T X 4 va 136 déu chia hét cho 4 nén N phai chia hét cho 4.

Tong ctia 4 s6 nho nhit trong cac s6 tw nhiéntlr 1 dén 161a: 1 + 2 + 3 + 4 = 10.

Do d6 N 1&6n hon hoic bang 10.

Vi N chia hét cho 4 va N 1é6n hon hodc bang 10 nén N nhé nhit bang 12.

Khi dé:

- Bén s6 dwoc dién vao bon 6 vudng & goc ciabangcothéla1,2,3,6 (vil+2+ 3+ 6=12).
- Téng chia tit ca cac s6 & moi hang hay & mdi cotla: (12 + 136) : 4 = 37.

Vi du ta c6 cach sap xép cacs6 1, 2, 3, ..., 16 vao bang thod man yéu ciu bai toan v&i N nhé nhit
bang 12 nhu sau:

Bai 49. (D& thi miu Archimedes Vong 2 nam hoc 2024 - 2025)

Mot s tw nhién dwoc goila s6 palindromenéu doc theo chiéu xubi hay chiéu ngwgc thi déu nhw
nhau (chang han, 131, 1221, 14841,... 1a cic s6 palindrome). Mot s6 tw nhién c6 sau chir sd
abcdef dwoc goila s6 thi vinéu cd chia hét cho ab va ef chia hét cho cd (ching han 124896,
102040,... 1a cic s6 thu vi). Mot s6 tw nhién c6 sau chit s6 dwoc goi la s6 palindrome thi vi néu
né vira la s6 palindrome vira 1a s6 thad vi. Hay tim tit ca cac s6 tw nhién c6 sdu chir s6 1a so
palindrome thu vi.

Lori giai

S6 tw nhién cé sdu chir s6 1a s6 palindrome c6 dang abccba (a, b, cla cac chir s6 va a khac 0).

D& abccba 12 s6 thi vi thi cc chia hét cho ab va ba chia hét cho cc.

Vi ba chia hét cho cc suyra b =a. Khi d6 ta dwoc s8 aaccaa.

Vi cc chia hét cho aa va aa chia hét cho cc nén aa = cc.Suyra: a=c.
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Do d6 so tw nhién c6 sau chir s6 la s6 palindrome thi vi néu sé d6 co tat ca cac chir s6 giong
nhau va khac 0.

Vay cac s6 tw nhién c6 sau chir sé l1a s6 palindrome tha vi la:

111111; 222222 ; 333333 ; 444444 ; 555555 ; 666666 ; 777777 ; 888888 ; 999999.
Bai 50. (Dé Ngbi Sao Ha Ni - Hoang Mai Vong 2, nim hoc 2024 - 2025)

Viét cac so tir 31 dén 93 lién ti€p sao cho dwoc day s6 313233...9293. Ta cong ba chir s6 lién ké
v&inhau roi dién cac tong dé thanh mot day s6 méi. Clr nhw viy dén khi con ding mét s6 c6 mot
chir s6 duy nhit. Néu ta cdng cac chir s6 ma thira ra hai chir s6 thi ta cong hai chir s6 dé lai va 1ay
xubng diay méi. Néu con 1 chir so thi ta chuyén sé d6 xuéng diay méi ludn. Tim s6 cé mét chir s6
cudi cung.
Lo gidi
Tlrs631 dén 93 c6s6 cacsdla: (93-31):1+ 1 =63 (s0).
Tong tit ca cac sO tir 31 dén 93 1a: (31 + 93) X 63: 2 = 62 X 63, tong nay chia hét cho 9 vi 63
chia hét cho 9.
Do do, tong tit ca cac chir s6 trong day s6 313233..9293 1a mot s6 chia hét cho 9.
Vi thé 1 chir s6 cudi cung nhin dwoc ctia diy s6 méi la s6 chia hét cho 9.
Vay chir s6 d6 1a 0 hodc 9, ma chir s6 dé khong thé 1a 0 nén chir s6 d61a 9.
bap so: 9.
Bai 51. (bé Marie Curie nam hoc 2022 - 2023)
Cho ba chir s6 2; 3; 5. C6 bao nhiéu s tw nhién cé ba chir sé chia hét cho 5 dwoc tao thanh tir
ba chi s6 trén?
A. 9 sé. B. 7 sé. C. 2 so. D. 6 s6.
Lo giai
Cac sb tw nhién c6 ba chir s6 chia hét cho 5 14p dwogc tir cic chirsé 2; 3; 5 1a
555; 225; 335; 235; 325; 255; 525; 355; 535.
Vay c6 9 so6 thod man yéu cau.
Chon A.

Bai 52. (Pé Marie Curie nim hoc 2022 - 2023)
S6 1n nhat c¢6 bon chir s6 khac nhau va chia hét cho 9 la

A. 9870. B. 9876. C. 9873. D. 9999.
Loi giai
SO0 1on nhit c6 bon chit sé khac nhau va chia hét cho 9 1a 9873.
Chon C.
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