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HE THONG GIAO DUC ARCHIMEDES SCHOOL

DE TOAN NANG CAO (Pé chinh thuc)

ARCHIMEDES N3m hoc: 2025 - 2026 Thasi gian: 120 phiit

Dwoi ddy 1a cdc bai todn trong dé thi dwoc ghi lai theo tri nho cia hoc sinh, thiv tw cdu
hdi co thé da dwroc thay doi

I, Trac nghiém

Cau 1. Tinh gia tri biéu thirc

3 5 7 9 11 13 15 17 19
= — + - + — + - +
1x2 2x3 3x4 4x5 5x6 6x7 7Tx8 8x9 9x10

Cau 2. Lép 6C1 c6 16 hoc sinh gidi Toan, 15 hoc sinh gioi Ly va 11 hoc sinh gioi Sinh. Biét c6
9 hoc sinh giéi Toan va Ly, 6 hoc sinh gioi Ly va Sinh, 8 hoc sinh giéi Sinh va Toan va chi c6
11 hoc sinh gidi cad 2 mon. Héi c6 bao nhiéu hoc sinh chi giéi 1 mén?

Cau 3. Cho ABCD va DEFG la hinh vudng.

Biét S,,. =13cm’ va S, =32cm’.

Tinh dién tich hinh vuéng ABCD. C

D G

CAu 4. M4t ma Archimedes 13 mat ma c6 7 chir s v&i s6 s6 tw nhién gidng nhau sé& bang gia tri
ciia mot s6 tw nhién do. Vi du: 1666666 1a mat ma cua Archimedes vi chir s6 1 xuit hién 1 1an,
chir s6 6 xuit hién 6 1an; 3344443 ciing la mit ma vi chir s6 3 xuat hién 3 Ian va chir s6 4 xuat
hién 4 1an. Hoi c6 bao nhiéu mit mi ciia Archimedes?

II, Tw ludn

Cau5.C0 A=1%x3X5%X7x%x..x2025vaB=2Xx2X%X2X2X..Xx2(c62025 chirsé 2). Hiy
tim chit s0 tin cung cia A + B.

Ciu 6. C6 ARCARCx8 =FUNFUN. ARC la gi4 tri 1&n nhat cé thé. Biét A, R, C, F, U, N déu khac
nhau. Hiytim A+ R+ C+ F+ U + N?

Cau 7. C6 bao nhiéu sé c¢6 10 chir s6 dwoc 14p tir cac chir sé 1, 2, 3. Biét 2 s6 dirng canh nhau
hon kém nhau 1 don vi.
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Cau 8. Tinh gia tri biéu thirc.

_243+4+..+100 3+4+..+100 100

M + +...+ .
1 1+2 1+2+3+...+99

Cau 9. C6 100 hoc sinh tham gia 1 cudc thi Toan vé&i 4 cau hoi. C6 90 ban lam ding cau 1, 85 ban
lam dung ciu 2, 80 ban lam ddng ciu 3 va 75 ban lam dung ciu 4. C6 it nhat bao nhiéu ban lam
dung 4 cau?

Cau 10. C6 ton tai hay khéng 5 sO tw nhién ma tong cta lan lwot 3 s6 tw nhién bat ki la cac s6 tw
nhién lién tiép?
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HU'ONG DAN GIAI CHI TIET
I, Tric nghiém
Cau 1. Tinh gia tri biéu thirc

3 5 7 9 11 13 15 17 19
= — + - + — + - +
1x2 2x3 3x4 4x5 5x6 6x7 7Tx8 8x9 9x10

Huwéng dan:

3 5 7 9 11 13 15 17 19
= — + - + — + - +
1x2 2x3 3x4 4x5 5x6 6x7 7x8 8x9 9x10

1+2 2+3 3+4 4+5 5+6 6+7 T+8 8+9 9+10
T Ix2 2x3 3><4 4><5 5x6 6><7 Tx8 8><9 9x10

CPEECDEIEIEDEDES

/N IPRLIE S SRR SRR N ¢ 1,111 1l 1 1 .34
2 233 445566 7728289 910
A=1+i
10
A=
10

Cau 2. Lop 6C1 c6 16 hoc sinh giéi Toan, 15 hoc sinh gioi Ly va 11 hoc sinh gioi Sinh. Biét c6
9 hoc sinh giéi Toan va Ly, 6 hoc sinh gioi Ly va Sinh, 8 hoc sinh giéi Sinh va Toan va chi c6
11 hoc sinh gidi ca 2 mon. Héi c6 bao nhiéu hoc sinh chi giéi 1 mon?

Huwéng dan:
+) Tim s6 hoc sinh gi6i cd 3 mon

S6 hoc sinh gidi ca 3 mén dwoc dém trong ca s6 hoc sinh gidi Todn va Ly; s6 hoc sinh gidi Ly va
Sinh; s6 hoc sinh giéi Toan va Sinh. Nhw vay, s6 hoc sinh nay dwoc tinh 3 Ian.

Do d6, s6 hoc sinh gidi ca 3 mén la:
(9+6+8-11):3 =4 (hocsinh).
+) Tinh s6 hoc sinh chi gidi mot moén
S6 hoc sinh chi gioi mét moén la: 16 + 15 + 11 - 11 X 2 - 4 X 3 = 8 (hoc sinh)

DPap s6: 8 hoc sinh.
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Cau 3. Cho ABCD va DEFG 14 hinh vuéng. Biét S, . =13cm” va B
Sperg = 32cm’ . Tinh dién tich hinh vudng ABCD.

A F
E
Huwéng dan: ‘
No6i E véi C. Ké HK qua E vudng goc véi ca AB va CD.
Ta co: # .
Sepp =~ Syppe =32:2 =16 (cm’ A
CED _5 perg =32:2=16 (cm”)
H
1 1
SAEB+SCED:EXABXEH+EXCDXEK A " i
=—xABxEH+—xABxEK \ c
2 2 \
1 1 1 X
:ExABx(EH+EK):EXABxHK:ExSABCD
D G

Do d6: S,pcp, =2X(Sues +Scep ) = 2x (13+16) =58 (cm?).
DPap s6: 58cmz.

CAu 4. Mat ma Archimedes 13 mat ma c6 7 chir s v&i s6 s6 tw nhién gidng nhau sé bang gia tri
ciia mot sO tw nhién d6. Vi du: 1666666 1a mat ma cia Archimedes vi chir s6 1 xuit hién 1 lan,

chir s6 6 xuit hién 6 1an; 3344443 ciing la mit ma vi chir s6 3 xuit hién 3 14n va chir s6 4 xuit

hién 4 14an. Hoi c¢6 bao nhiéu mit ma ctia Archimedes?

Huwéng din:

Vi mat ma clia Archimedes gdm 7 s6 va s6 lwong s tw nhién c6 trong mat ma sé bang gia tri
cta s6 d6 nén mat ma ciia Archimedes khong chira cac chirs6 0,8 va 9.

- Néu mat ma cua Archimedes chta chir s6 7. Khi 46 mat mala 7777777. Ta tao dwoc 1 mat ma
Archimedes.

- Néu mit ma ctia Archimedes chira chit s6 6. Khi dé cac s6 trong mat ma bao gom 6 chir s6 6 va
mot chir s6 1. Ta tao dwoc 7 mat ma Archimedes.

- Néu mit ma ctia Archimedes chira chir s6 5. Khi d6 mit ma tao dwoc sé bao gom 5 chirs6 5 va
2 chir s6 2. S6 lwong mat ma tao dwgc bang cach:

Xép s6 2 dau tién vao mot trong bay vi tri c6 7 cach, x€p s6 2 con lai vao mot trong sau vi tri
con lai c6 6 cach. Mdi tredong hop lap lai 2 1an.

Tong s6 mat ma tao dwgcla: 6 X 7 : 2 = 21 (méit ma).
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- Néu mit ma ctia Archimedes chira chir s6 4. Khi d6 mit ma tao dwoc bao gom 4 chir sé 4 va 3
chir s6 3 hodc 4 chir s6 4, 1 chir s6 1 va 2 chit s6 2.

+) Mat ma tao dwoc bao gdm 4 chit s6 4 va 3 chir s6 3. S8 lwgng mat ma tao dwoc bang cach:

Xép s6 3 dau tién vao mot trong bay vi tri c6 7 cach, xép s6 3 thir hai vao mét trong sau vi tri
con lai c6 6 cach, x€p s6 3 con lai vao mot trong 5 vi tri con lai c6 5 cach. Mbi treong hop lap
lai 6 1an.

Tong s6 mit mi tao dwgcla: 5 X 6 X 7 : 6 = 35 (mat ma)

+) Mit ma tao dwgc bao gobm 4 chir s6 4, 1 chir s6 1 va 2 chir s6 2. S6 lwong mit ma tao dwoc
bang cach:

Xép s6 1 dau tién vao mét trong bay vi tri c6 7 cach, x€p so6 2 thir nhat vao mot trong 6 vi tri
con lai c6 6 cach, x&p s6 2 thi hai vao mot trong 5 vi tri con lai ¢6 5 cach. Moi trweong hop lap
lai 2 14n.

Tong s6 mat ma tao dwocla: 7 X 6 X 5:2 = 105 (méit ma)
Vay téng s6 mit ma Archimedes tao dwocla: 1+ 7 + 21 + 35 + 105 = 169 (mit ma).
II, Ty ludn

Cau5.C0 A=1%x3X5%X7x%x..x2025vaB=2%X2X%X2X2X..x2(c62025 chirsé 2). Hiy
tim chit s6 tin cung cia A + B.

Huwéng dan:

+) Nhén xét: Cac thira s6 ctia A déu la s6 1é ma s6 5 nhan vdi s6 1€ nao ciing c6 chir s6 tn cung
la 5 nén A c6 chir so tin cung 1a 5.

+) Tacd: Tichcla4s621a: 2 X 2 X 2 X 2 =16, ¢ chir s6 tin cung la 6.
6%..6=..6.

Lai c6: 2025 : 4 = 506 (dw 1). Do do6:

B=2x2x2x..%x2

B=(2x2x2x2)x..x(2x2x2x2)x2 (c6 506 nhdm (2x2x2x2))

B=..6x..x..6x2

B=..2
Do d6, B c6 chir s6 tin cung la 2.

Vay A + B c6 chir so tin cungla 7.
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Ciu 6. C6 ARCARCx8 =FUNFUN. ARC la gia tri 1én nhit co6 thé. Biét A, R, C, F, U, N déu khac
nhau. Hiytim A+ R+ C+ F+ U + N?
Huwéng dan:

Ta cé:

ARCARCx8 = FUNFUN
ARCx1001x8 =FUNx1001
ARCx8=FUN

Vi FUN <1000 nén ARCx8<1000. Hay ARCx8<125x8. Suy ra ARC <125.
Do d6 ARC 16n nhit c6 thé 1a 124.

+ Néu ARC = 124 ta c6:

124124 x 8 =992992 (khong thod man A, R, C, F, U, N déu khac nhau) — Loai.
+ Néu ARC = 123 ta cé:

123123 x 8 = 984984 (thoa man A, R, C, F, U, N déu khac nhau).
ViyvA+R+C+F+U+N=1+4+2+34+9+8+4=27.

Cau 7. C6 bao nhiéu sé c6 10 chir s6 dwoc 14p tir cac chir sé 1, 2, 3. Biét 2 s6 dirng canh nhau
hon kém nhau 1 don vi.

Huwéng dan:
+) Trwong hop 1: Chir s6 dau tién la 2.

Nhuw vay cac chir s6 thi hai, bén, sdu, tim, mwoi phaila 1 hodc 3 va cac chir s6 thir ba, ndm,
bay, chin phai la 2.

Nhw vy c6 2 X 2 X 2 X 2 X 2 = 32 s6 théa min dé bai.
+) Trwong hop 2: Chir s6 dau tién la 1 hoac 3.

Khi d6 cac chit s6 thir ba, ndm, bay, chin phai la 1 hodc 3 va cac chir s6 th hai, bén, sdu, tim,
muoi phai la 2.

Nhw vy co2 X 2 X 2 X 2 x 2 =32 sb théa man dé bai.
Vay c6 tong cong 32 + 32 = 64 s6 théa man dé bai.
C4u 8. Tinh gia tri ctia biéu thic.

24+3+4+..+100 3+4+...+100 100
= + +...+

M )
1 1+2 1+2+3+...+99
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Huwéng dan:
24+3+4+..+4100 3+4+...+100 100
= + +...+ .
1 1+2 1+2+3+...+99

, 24+434+4+..+100 1+2+3+...+100 1

1+2+3+...+100

-1

Ta co: = =
1 1 1

3+4+..+100 1+2+3+..+100 1+2

1+2+3+...+100

142 142 142 142

100 _14243+..+4100 [+2+3+...+99

-1

1+2+3+...+100_

1+2+3+...+499 1+2+3+...+99 - 1+2+3+..+99

Suy ra M:[1+2+3;...+100_lj+(1+2+3+...+1oo_1j+

1+2

1+2+3+...+99

- 1+2+3+..+100_1
1+2+3+...+499

1+2+3+...+4100 1+2+3+...+100
MI + +
1 1+2

M:(1+2+3+ +100)>< 1+L+...+
1+2 1+2+3+...499

2

100><101

X

100><101 1 99
2><3 3><4 “99x100

1+ +..+ 2 —
2x%x3 3><4 99x100

M =100x101x

1
99><100j_

M=100x101x 1——+———

1

1x2 2><3

1 1
+___

( 99 100)
1

M=100x101x|1—— [-99
100

M= 100x101x2—99
100

M =101x99-99 =9900.
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Cau 9. C6 100 hoc sinh tham gia 1 cudc thi Toan véi 4 cau hoi. C6 90 ban lam ding cau 1, 85 ban
lam dung ciu 2, 80 ban lam ddng ciu 3 va 75 ban lam dung ciu 4. C6 it nhat bao nhiéu ban lam
ding 4 cau?

Huwéng dan:
Ta c6: Téng s6 hoc sinh 12 100 va s hoc sinh 1am ding mdi cAu nhu sau:
e 90 hoc sinh lam dung ciu 1, c6 thé cé t6i da 10 hoc sinh khéng lam ding ciu 1.
« 85 hoc sinh lam ddng ciu 2, ¢6 thé c6 t6i da 15 hoc sinh khong lam dung ciu 2.
« 80 hoc sinh lam ddng cu 3, ¢6 thé c6 t6i da 20 hoc sinh khong lam dung ciu 3.
e 75 hoc sinh lam dung ciu 4, c6 thé cé t6i da 25 hoc sinh khéng lam ding ciu 4.
Vay s6 hoc sinh t6i da khéng lam dung it nhat mot ciu la:
10 + 15 + 20 + 25 =70 (hoc sinh)
Nhuw viy, c6 it nhit s6 hoc sinh 1am dung tit ca 4 ciu la:
100 - 70 = 30 (hoc sinh)
bap s6: 30 hoc sinh.

Cau 10. C6 ton tai hay khéng 5 sO tw nhién ma tong cta lan lwot 3 s6 tw nhién bat ki la cac s6 tw
nhién lién tiép?

Huwéng din:

Gia st ton tai 5 s6 tw nhién bat ki thoa manlaa,b, ¢, d, e.
+) Tl 5 s6 d6 ta tao dwoc 10 tong 3 s6 bat ki.

Tong cua 10 tbngdé =6x(a+b+c+d+e)

+) 10 téng tao thanh 10 s6 tw nhién lién ti€p gdm 5 s& chdn, 5 s 1& nén téng cta 10 tong nay la
mot s 1é, khong théla 6 x (a+ b + ¢ + d + e) (mAu thuln).

Vay khéng ton tai 5 s6 tw nhién ma tdng cia Ian lwot 3 s6 tw nhién bat ki 1a cac sé tw nhién lién
tiép.
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